Suites réelles *27 4™ Maths

Dés résultats a retenir :

{ @ Soit (u,) une suite réelle et a fini ou infini .
| limu, =a sietseulementsi, limu, =a et limu, 6 =a.

| n—>+c0 =+ n—-+o0
¢ Toute suite convergente est bornée .
« Soit une suite (U,)) convergente vers un réel a .
* S’il existe un entier Ny tel que 0 < u, pour tout n = Ny,
alors 0< a.
* §’il existe un entier Ny tel que u, < 0 pour tout n > N ,
alorsa <0.
e Soit un entier naturel Ny et une suite ( U,) ,n = 0. on suppose qu’il
existe deux réelsmetM telque m <u, <M ,n>0.
si la suite (u,) est convergente vers un réel a , alorsm < a < M .
e Soit (u,) une suite géométrique définie par u,=q",n = 0, ol q est
un réel non nul .
*Sig>1,alors lim u, =+o

X—>+®0

*Si 'q‘ <1,alors limu, =0 .

X—>+w
*Si q £ -1, alors la suite (u,) n’a pas de limite .
*Sig=1, alors la suite (u,) est constante .
e Soit /" une fonction continue sur un intervalle I et (u,) une suite
d’éléments de I .
Si (un) tend vers un réel a de I alors (f (u,)) tend vers f (a) .

¢ Soit f une fonction définie sur un intervalle I et ( U,) une suite
d’éléments de | .
Si lim u, = (finiou infini ) et si lin}f (x)=L (finiou infini),
x =

X —>+m

alors lim (f (u,)) =L.

¢ Soit deux suites (u,) et (v,) convergentes respectivement vers deux
réelsaeth.
S’il existe un entier Ny tel que u, < v, pourtoutn > Nyalorsa < b.
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¢ Soit trois suites réelles (u,) , (v,) et (w,) . Soita un réel .
On suppose qu’il existe un entier Ny tel que v, <u, < w,,n = Ng.

Si imv, =limw, =a alors limu, =a .

X >+ X —>+00 X —>+on
¢ Soit deux suites réelles (u,) et (v,) .

On suppose qu’il existe un entier N tel que 0 < iunl <v,,n=N.

Si limv, =0 alors limu, =0

X >+ X >+

.| * Soit deux suites réelles (u,) et (v,) .

* S’il existe un entier Notel que u, = v,,n = Nyetsi lim u, = +o©
vt
alors limv,, = +oo.
X =+
* S’il existe un entier Ny tel que u, < v,, n = Nyetsi lim u, = —0
X =+
alors limv, = —oco.
X —>+o0

o Soit (u,) une suite définie pourn = G .
*Si la suite (u,)est croissante et majorée , alors elle converge vers
un réel a et pour toutn > 0, u, < a.
* Si la suite (u,)est décroissante et minorée , alors elle converge vers
un réel b et pourtoutn = 0, u, < b.
» Toute suite croissante et non majorée tend vers +o0 .
o Toute suite décroissante et non minorée tend vers —co .

{  Soit une suite (u,) vérifiant le relation de récurrence u,y = f (u,) ,

n > 0ol f est une fonction .
Si la suite (u,) est convergente vers un réel a et si la fonction f est

continue en a alors a= f (a)

¢ Deux suites (u,) » >0 €t (v,) >0 sont adjacentes lorsqu’elles vérifient
les conditions .
*Pourtoutn = 0,u, < v,,
* La suite (u,) est croissante et la suite ( v,) est décroissante .

* La suite ( v, - u, ) converge vers 0 .
Dans ce cas les suites (u,) et (v,) convergent vars la méme limite .



