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_ SIMILITUDES

Résultats a retenir::

1°/ a) Une similitude directe du plan est soit une translation, soit la
" composée d’une homothétie et d’une rotation de méme centre.

b) Toute similitude directe S autre qu’une translation admet un
_unique point invariant appelé centre de la similitude.

¢) Soit S une similitude directe admettant un point invariant J

et A= 1.

’ A

>N -
e Soit A" =S(A) alors% =k est le rapport de S et (/4,/4") est une

mesure de son angle.

e Soit A et B deux point distincts et A4’'=S(A); B'=S(B) alors

A(BI [ A=
5 =ket(AB, A'B") est une mesure de son angle.

2°/ Soit fune similitude directe de centre /, de rapport k et d’angle o .
soit M daffixe z et M =f(M) daffixe =z alors

z’zkeia(z—z,)+z,. |

3%/ @ S(A, k,ar)o S(Ak'a')= S(A,kk',a +a').

. soit / =S(A4,k,a)>S(B.k".a").

sikk'#zleta+a'#£02xr)alorsf =S(C),kk',a +a")

sikk'=leta+a'#0(2x) alorsf = R(C,,a +a')

si kk'#leta +a’'=0(2x) alors f = h(C,, kk")

sikk'=leta +a’'=0(2x) alorsf est une translation.
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4°/ Soit 4, B, C, D quatre points tel que 4= Bet C = D alors il existe

une unique similitude directe qui transforme 4 en C et Ben D.

CD
son rapport est kzﬂ, une mesure de son angle est

- N

“a=(AB,CD)2r).

59/ a) soit f une similitude indirecte de centre @ de rapport k et d’axe
A "

| f=Syoh(w,k)=hw,k)°S, (weA)

- -
A={Mep/a)M'=ka)M}

b) f: similitude directe
g : similitude indirecte

alors e fog estune similitude indirecte.
o 7' est une similitude directe.

e ¢! est une similitude indirecte.
0 f=S@hka)=f" =S(a),%,—a)

F=Sw,k,)= f = S(w,;l(—, A)

6°/Une similitude indirecte de rapport différent de 1, est
" parfaitement déterminée par son rapport , son centre et son axe , qui
sont appelés éléments caractéristiques de cette similitude .

L’axe D d’une similitude indirecte de centre 1 et la perpendiculaire a
‘D passant par I sont globalement invariants par f .

Si f est une similitude indirecte de centre I et de rapport k alors

f °f estune homothétie de centre I et de rapport K.
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7°/Soit f'une similitude de centre I, de rapport différent de 1 et d'axe D.

A

->" >

Si u est une vecteur directeur de D, alors (u,IM) E~(GZH§I N2x],
pour tout M distinct de I, image M'. La droite D porte donc la
bissectrice intérieure de MIM'.

Le plan est rapporté a un repere orthonormé direct (0,17,7) .

Soit f une application du plan dans lui-méme qui a tout M d’affixe z

associe le points M' d’affixe z’. L’application f est une similitude

indirecte de centre I et de rapport k =1 ,si et seulement si, il existe

deux nombres complexes aetb telsque z =az +b.

ab +b
Dans ce cas k = |a| etz =

— est I’affixe du point I .
1- al'



