Fonction exponentielle *254 « 4%™ Maths

Des résultats a retenir; I
A

¢ On appelle fonction exponentielle la fonction réciproque de la

fonction logarithme népérien .
L’image d’un réel x par la fonction exponentielle est noté e* .
e N pour tout réel x et pour tout réel strictement positif y ,
y=¢ <x=lny.
* pourtoutréel x,In(e")=x.
+ pour tout réel x>0, e"*=x.
¢+ Ine=1.
e Soit deux réelsaethb.

a
- by € . 1
P,.e"=e*xe’, e = e?= —.
e

«Q

P, . pour tout entier n , €™ = (e" )" .

P; . pour tout entier naturel q > 2, e? =3e”
2,
P, . pour tout entier naturel q > 2 et tout entierp, e? =Ve’™
. .y . e’ =1
e lime* =0; lime”* =+00,lim =1.

X —>—b X >+ x>0 x

e La fonction exponentielle est dérivable sur R et sa fonction

dérivée est la fonction x > e”
La fonction exponentielle est strictement croissante sur R .

e La fonction exponentielle est bijective deR sur R’ et pour

toutréel x,e*>0.
eSoit m et n deux entiers naturels non nuls

nx

’ =+00;1imxmenx =0

X -0 ¥ X =D
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/1 e Soit u une fonction dérivable sur un intervalle I .
La fonctionh : x +>e*™)
xel.

u(x)

est dérivable sur [ et h'(x) =u'(x) ™",

e Soit u une fonction dérivable sur un intervalle I .
Les primitives sur I de la fonction x > '(x )e""™’ sont les

N

T

U

fonctions x> e +k, ke R.

e Soit unréel a> 0 . Pour tout réel b , on pose a° =
¢ Pour tous nombres réels strictement positifs a et b et tous réels
cetd,

7

b Ina

g4 o a ay
o™=’ xa'; (2! =a"; 0™ = = et XD = (ab); =H '
a b b
e Soit un réel a > O . On appelle fonction exponentielle de
base a | fonction x> a” .
e Soit un réel a> 0 . La fonction x> a* est dérivable sur R et sa

onction dérivée est al fonction X (Ina)a”™ .

\

+ Sia>1lalors limag" =+4w; lima* =0

X >0 X >0

« Si0<a<1 alors lima® =0; lim a* =+ .

X —>+00 X —=—0

e Soit r un rationnel . On appelle fonction puissante r la fonction
x>e™m x>0.
* Sir>0 alors limx" =4w;limx" =0.

X —p+00 x -0

+ Sir<Oalors limx" =0;limx" =+0 .
X ~>+0 x 0"
e Soit r un rationnel . la fonction x> x " est dérivable sur R’,

et sa dérivée est la fonction X+ rx "

e Soit r un rationnel différent de -1 . les primitives sur R’ de la

. . 1
fonction x> x " sont les fonctions x > ——Tx ik keR .
v+

e Soit r un rationnel strictement positif .
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