Chapitre X
[L.imites des suites réelles

Suites convergentes :

mD¢finitions: 1)Une suite U est convergente si elle admet une limite
finie ¢ quand n tend vers + .

2) (u,) converge vers L signifie que
St pour tout &> 0, il existe un entier N tel que n > N alors |Uu— L[ <&

m [ héorémes de comparaison :

eSoient U et V deux suites, ¢ un réel.
Si & partir d’un certain rang, on a :[U, - (|<V,

et limV, =0 Alors limU, =(.

= +en
eSoient U, Vet W trois suites, et ¢ un réel ;

SilimU,=(=1lim V,etU, <W, <V, alors limWw, =¢

nN—>+w N=—>+o0 0o~y

eSoient U, V deux suites tel que limU, =( ; limV, ="

Si a partir d’un certainrang U_<V alors (<('.

n -

oU est une suite, si lim U, =¢ et U, >0 (a partir d’un certain

n—+w
rang).alors (>0 .

3) Suites divergentes :

mDéfinition :Une suite est divergente si et seulement si elle n’est pas

convergente, ¢’est-a-dire lim U, est I'infini ol n’existe pas.

N =—»+c0

mThéoréemes

eSoient U et V deux suites et a partir d’un certain rang

SiV, <U et lim V, =+owalors lim U, =+oo.

-n =
10— =240
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eSoient U et V deux suites et a partir d’un certain rang

SiV, <U et lim U, =-walors imV, =-om.

n
n—>+o Nn=—>wd

Suite arithmétique

de raisonr

Suite géométrique

de raison q

St r>0 alors
Iim U =+
=>4+

Si1 r<0 alors
lim U, =-m
N =—»4oD

Si r=0 alors
Limite IimU, =U,

nN—r+en

e Si —1<q<l1 alors

lim U, =0

N—»+0

e Si g>1 alors

Iim = ,
—-osiU, <0

n
Nn=»+MN

e Si q<-1 alors U,
n’admet pas de limite.
e S1 g=1 alors U, est

constante donc

lim U, =U,.
n=—s+4x0
Réflexes :
Situations Réflexes
Comment étudier la limite d'une e On exprime u, en fonction de n :
suite géométrique ? U, =q". uy et on étudie selon la
valeur de g en utilisant le théoréeme
du cours.
Comment établir qu’une suite est e On observe s’il s’agit d’une suite
convergente ? géométrique

¢ Ou on applique les regles (somme,
produit, quotient) de suites
convergentes.

e ol avec les théorémes de
comparaison

e ol on calcule sa limite.
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