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EXERCICK N°1:9 POINTS BAREME

On considére la fonction f définie sur R par f(x)=x"-3x" +4x-1
On désigne par %t la courbe représentative de f

1~-Déterminer f(0) ; f(I) ; lim f(x) et lim f(x)

s ks

2~a~Montrer que f est dérivable sur R et calculer f'(x)
b-~Dresser le tableau de variations de la fonction f 0.7
c~En déduire que équationf(x) =0 admet une unique solutiona dans intervalle [0;1] 075

3~a~ Montrer que le point A(1;1) est un centre de symétrie de la courbe Z%

b~Montrer qu’une équation de la tangente T 4 la courbe % au pointA(;1) est: T:y =X 0.75
4-a-~Vérifier que : f(x)-x=(x-1)°

b-~En déduire la position de 1a courbe & par rapport a la tangente T
c~Compléter sur la feuille annexe la courbe &%
5~ On considére la fonction g définie sur R par g(x)=f(|x—1)) =[x -1 - 3[x -1 +4|x-1|-1
On désigne par %5 la courbe représentative de g
a~Montrer que la droite A:x =1 est un axe de symétrie de la courbe %
b-~Montrer que le pointB(1;—1) est un point anguleux pour la courbe %
c-Tracer sur la feuille annexe la courbe &% a partir de &%
2
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EXERCICE 2: 8.5 POINTS BAREME

3
s 2 y g "+3x+2
On considére la fonction f définie sur R\ {0} par f(x)= % et on note @' sa courbe
X

représentative dans un repere orthonormé.

Partie A : Etude d’une fonction ¢

Soit la fonction g définie sur R par : g(x)=x" - 3x -4

1~Dresser le tableau de variation de g . [15]
2-a~Montrer que I'équation g(x) =0 admet une unique solution o dans R.
b~En déduire le signe de g sur R
Partie B : Etude de la fonction f
1~a~Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition. [+ ]
b-Justifier que la courbe @ admet une asymptote verticale dont On précisera I’ équation .
2-a-Montrer que, pour tout x de R\{0} : f'(x)= g(z:) .
X
b~En déduire le signe de f'(x), puis dresser son tableau de variation de f. ]
3x+2
3-a-~Vérifier que, pour tout x de R\ {0} : f(x)=x+ .
que, p 0 2
b~En déduire que la courbe @y admet une asymptote oblique G en +w eten - .

c~Ftudier la position de @ par rapport a G en précisant le point d'intersection de @y et &

4-a~Compléter soigneusement sur la feuille annexe la courbe @'t

b~En déduire a partir de la courbe @y la représentation graphique @, de la fonction h =
e X° +3x + 2‘
définie sur R\ {0} par h(x)="——>—
&

i
| @
RrAC ., ar

1
3 :
2 '

i
1 1
A i
J :

7 L] 5 -4 3 2 1 * ; = 1 2;! 3 4 5 6 )
-2
3
Figure 1
gu EducMath
Etude de fonctions /3iMeSciences et maths 2/8 Février 2020

2/6



EXERCICE 3: 9 POINTS

3 2

BAREME

. ; s +2
On considére la fonction f définie sur R\ {— 1,1} par f(x) = % et on note &% sa courbe
X

représentative dans un repere orthonormé.

Partie A. Etude d’une fonction g

Soit la fonction g définie sur R par : g(x)=x* -3x -4

1-Dresser le tableau de variation de g .

2~a~Montrer que 'équation g(x) = 0 admet une unique solution o dans R.
b-~En déduire le signe de g sur R

Partie B. Etude de la fonction f

1-a-Déterminer les limites de f aux bornes de son ensemble de définition.
b-~Justifier que 1a courbe £t admet deux asymptotes verticales dont On précisera les
équations
_x3(x)
1)
b~En déduire le signe de f'(x), puis dresser son tableau de variation de f.
X+2

2 .

2~-a~Montrer que, pour tout x de R\{~1,1}: f'(x)=

3~a~Montrer que, pour tout x de R\ {— 1,1} : fX)=x+2+

b-~En déduire que la droite @: y =X+ 2 est une asymptote oblique 4 la courbe %%

en +«w eten —ow.

-
(&)

/[

o
=
o

|

0,25

c-Etudier la position de €% par rapport a @"en précisant le point d'intersection de Ftet & [ 1 |

4-~a~Compléter soigneusement sur la figure 1 de la feuille annexe la courbe %%

b~En déduire a partir de la courbe %% la représentation graphique %4 de la fonction h
x* + 2x* [
-1

définie sur R\ {— 1,1} par h(x) =

Figure 1
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EXERCICE 4: 6.5 POINTS

Soit f la fonction définie sur R par: f(x)=x-1+

2x

2

X +1

On désigne par Z% sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O;1;j) .

1~ a-Vérifier que f est dérivable sur R puis montrer que f'(x)=

b-Dresser le tableau de variations de f

2-Montrer que la droite A:y=x-1 est une asymptote a “;

x'+3

x* +1)*

3~Montrer que le point A(0,—1) est centre de symétrie pour la courbe

4-a-~Vérifier que 'équation de la tangente T, a “rau point Aest: y=3x-1

b-Préciser la position de la courbe #¢ par rapporta T,

5~-Montrer que pour tout réel x 1 x—2 < f(x)< x

6~ Montrer que les droites & :y=x—-2 et &' :y =x sont tangentsa 7 aux points
B(-1,-3) et C(1,1) respectivement .
7-Tracer sur la figure 1 de la feuille annexe les deux droites &/ et &/ ', puis compléter

la courbe Z7%

8-a-Tracer 4 partir de #t dans le méme repére la fonction g définie sur R par g(x)=f(|x|)

b-Vérifier graphiquement puis justifier par le calcul que g n’est pas dérivable en O
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EXERCICE 5: 10 POINTS BAREME

£ = Rt R J0;+00[ \ {1}
Soit f 1a fonction définie sur R\ {1} par: x~1

fx)=vx*+1  si xe]-,0]
On désigne par 7 sa courbe représentative dans un repére orthonormé (O;1; j) .
1~a~Déterminer limf(x) ; lim f(x)

A
b-Déterminerlim f(x) ; lim f(x) . Interpréter graphiquement le résultat —
x=1 x—pl+ :
2- a-Montrer que f est continue en O.
b-~Montrer que f est dérivable en O et que f'(0)=0.
3~ a~Montrer que la droite &/ : y=x-2 estasymptote a la courbe ['au voisinage de +o 0.75
b-Montrer que la droite &/ ':y =—x est asymptote a la courbe I"au voisinage de —oo 0.75
2-2 .
f(x)=—= s x € |0;+o0] \ {1}
X—TI
4-Montrer que pour toutx e R\ {1} ona: (
f'(x) = —= si x €]-,0]
X +1
5~Dresser le tableau de variations de f
6-la figure 1 ci~-dessous représente une partie de la courbe " sur ]—OO;O]
Compléter sur la feuille annexe la courbe I’
7- Soit la fonction g définie par g(x)=f(|x])
a-Vérifier que ensemble de définition de g est R \ {~1;1}
b-Vérifier que la fonction g est paire
c~Tracer a partir de I'dans le méme repére la courbe %4 de la fonction g [ ]
d-Vérifier graphiquement que g est dérivable en O
I
2
J
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IXNERCICE 1: 7 poINTS

xz x—2 BAREME
Soit la fonction f définie sur R par f(x) = F—— et on note %% sa courbe
X —Xx+
representative dans un repere orthonorme.
1-a~Résoudre I'équationf(x) =0 —
b~Calculer limf(x) et lim f(x). Interpréter graphiquement le résultat 078
- 4 3(2x-1)
2~-a-Montrer que f est dérivable sur et que f'(x) =—— .
(x*—x+1)
b-~Dresser le tableau de variation de f .
3-~a~Soit T la tangente a la courbe 7’y au point d’abscisse 2
Montrer que T a pour équation T :y =x-2
b-Etudier la position de la courbe 7 par rapport a sa tangente T .
: 1 s s
4~ Montrer que la droite A:x= > est un axe de symétrie pour %%
5~ Compléter soigneusement sur la feuille annexe la courbe &% 075
6-Soit g la fonction définie sur |—oo;—1] L[ 2;+00] par g(x) = {/f(x)
a-Etudier la dérivabilite de g a droite en 2 et a gauche en -1
b-Interpréter graphiquement les résultats . zi
C~Dresser le tableau de variation de g . —
d-~Construire dans le méme repere la courbe gs 0.75
1
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