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EXERCICE 01 :

Soit la suite (U,,) définie par : AU, -2
| T T
1. Calculer Uy; U,. Déduire que la suite n’est ni arithmétique ni géométrique.

2. Vérifier que pour toutn : Uy, =4 — T

3. Montrer que pour tout nnonnulona:1<U, < 2.

4. Montrer que la suite (U,) est croissante.

5. Déduire la convergence de (U,).

6. Soit la suite définie sur N* par: V, = z“ - Montrer que la suite V est géométrique.
- 7. Exprimer (V,,) puis (U,) en fonction de n. Déterminer la limite de la suite (U,).
"EXERCICE 02 :

; U =1

" Soit la suite (U,) définie sur N par : _ (Up)*+2

: Uniy = ——

1. Montrer que pour tout non a:U, > 0.

e

Etudier la monotonie de la suite (U,).
3. Montrer que la suite (U,) n’est pas majorée. En déduire sa limite.
On pose la suite (V,) définie par : V,, = %. Montrer que V.1 —V, = 1.

Montrer que V, = n puis déterminer sa limite.

Montrer que pour tout n nonnulona: V., -V, <1+ ﬁ.

NS w oA

Soit la suite W définie sur N par : W, = V., — V,.
Montrer que W est convergente et calculer sa limite.

"EXERCICE 03 :

1
: Uy ==
Soit la suite (U,) définie sur N par : j 20,
. n+l1 — 1 +(Un)2

1. Montrer que pour toutnona: 0 < U, < 1.

2. Montrer que la suite U est monotone.
3. Déduire la convergence de U.
. y . " 1-U
4. Soit la suite V définie sur N* par:V, = - +:.
n

Jéme MIATH  ** 2024//2025 *** Prof : GUIZANI Anis

LA A B A A R R A LA S R R A A O Y A S S A S A S R S O S R

1/3



PEFPEFETF LRI FEREEEF SRR N PR R E PR P E L E PR PP PR R R P PP P PR T PR PR P E P N PP PR P PE IR PR PP PR

a. Montrer que pour tout non a: V., = (V)2

2
1
b. Montrer que pour toutnona:V, = (E) :

5. a. Calculer S,, = Y]_, 2¥ en fonction de n.

b. Soit P, = Vy X V; X ... ... ... X V,,. Exprimer P, en fonction de n.
- ¢ Calculer lim ( o )
- n—+o0 \Vp41
"EXERCICE 04 :
3 3
un = 5
On consideére la suite (“n) définie sur N par
323:13 +4
Uy = , pour tout neN.

2

1) a) Montrer par récurrence que pour tout neN, 0 <u, <2.

2
b) Montrer que pour tout ne N, ui 11 —uﬁ = -

¢) En déduire que la suite (1,) est convergente.
2) Soit (v,) la suite définie sur N par v, =u® -4.
; . : 3
a) Montrer que (v,) est une suite géométrique de raison — .

b) Exprimer v, en fonction de n.

¢) En déduire que pour tout neN, u = 4—%x(%) .

1]
3) Pour tout neN, on pose §_ = Zui
k=0

n—+o N

n+l
Montrer que pour tout nelN, §, = —Tx[l—[z] ]+4(n +1), puis calculer lim S—“

'EXERCICE 05 :
: Uy =10, =2
- Soit U la suite réelle définie sur N par : {

1
Upi2 = Upyq — ZUn

Pour tout n € N, on pose : V, = 2U, .1 — U, et W, = 2"U,.

1) Montrer que la suite V est géométrique et exprimer V, en fonction de n.

2) Montrer que la suite W est arithmétique et exprimer W, en fonction de n.

6n+2

n?-n’

)
3) En déduire U, en fonction de n.
)

4) Soit pour tout n € N* \ {1}, t,, =
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a) Montrer par récurrence que pour tout entiern = 3 : G)n &= nzz—n’
b) En déduire que pour tout n = 2: U, <t,.
c) Montrer alors que la suite U est convergente et calculer sa limite.
5) Soit pour n € N, S, = X2_, Uy
: a) Montrer que pour tout n € N : S; = 4. (U; — Uy,).
- b) En déduire S, en fonction de n.
'EXERCICE 06 :

U[':a

Soit la suite (U,) définie sur IN par : U 2 ou a € IR\ {-2; 2}

n+1 = II4_(U“)2

1. Déterminer o pour que la suite (U,) soit constante.

Pour la suite de l'exercice on considére a = 0

2. Montrer par récurrence que pour tout nona: 0 < U, < V2.
3(Up)?

2 - (Up)’

a. Montrer que (V,)) est une suite arithmétique de raison 3.

3. Soit la suite (V,,) définie sur IN par:V, =

b. Exprimer (V,) puis (U,) en fonction de n.
c. Calculer alors lim U,,.

n—+oo

4. a. Vérifier que pour tout nona: (U,)% =2 — - i -
b. Soit S, = (Ug)2 + (U2 + (Up)2 + ......... + (U,_,)? pour tout n € IN*.

1 1

Montrer que pour tout n € IN"ona:S, =2n—2 (1 F = i
5. Soit la suite (T,,) définie sur IN* par: T, = (Uy)? X (Uy)? X (Up)* + ...x (U,)?

2I'l
n+1

a. Montrer par récurrence que pour tout n € IN*ona: T, =

b. Calculer alors lim (n X T,).

n—+oo
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