Lycée Taher Sfar Mahdia Niveau : 2éme SC 4
. & Devoir de Synthése N°1 & Date :12/2022
Prof : Mestiri Lotfi 2
Durée : 120mn

EXERCICE N1 : (4 points)

On praopose le tableaw de signe suivant , du trindme : T(¥) =ax* +bx+cota=0 .

T ] o I

-1 9
ol = T+ 0 = o

1) Répondre par vrai ou fauz, Toul en justifiant la réponse X
alc<0,

b) T[—%) > T(— 1_34_“:;3] pour toul @ non nul,
e) 8i @ une solution de Pinéguation ax* + bx® + ¢

2 ) Suchant que T(5)=3

a) Montrer T(x) = —-%xz +§x+ 3.

EXERCICE N2 : (6,5 points)

On eongidére le polyndme P d&ﬁh par : P(x) =2+ x* +x+1

1) a) Montrer que P(x) et factori

b) Factoriser P(x) . @

¢) Résoudre dons B Uéqualg

imie par F(x}=££_?; !

définition de F .

2) Spit la fonction ral
a) Déterminer D e

N'3: (2.5 points)
1) a) Déterminer le reste de la division euclidienne de 202320232023 par 11 .

b) Déterminer les valeurs de chiffre u pour que le reste de la division euclidienne
de PVentier naturel 513u par 11 soil égale & un nombre pair.
2) Déterminer les valeurs de Uentier naturel p pour que p =1 divise p + 11 .
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EXERCICE N4 : (7 points)
Soit ABC un triangle isocéle en A
On désigne par :

= I le symétrie de B par rapport 4 C .

s J le barycentre des points pondérds (A,3) et (B, —1) .

= K e barycentre des point pondérés (1,1) et (1.2) . ®
1)a) Construire les points I.J ef K .

b) Montrer que I est le baryeenire des points pondérés (C,
2) Seit G le baryeentre des points pondérés (A.3), (B, —
a) Montrer que G est le milieu de [JC) .
b) Mantrer que K est le baryeentre ., —2) el (C,2) .
¢) Déterminer Uensemble § = (M & P tel MB + 2C|| =3 |[MB + M|} .
3) Sait Uapplication f définie paf f:P — P
M~ M telgue 3M'A=3MA + 2MB - 2MC

a) Montrer que f est 'I!I:I'TI-.E translgtion dé vecteur ;R :

b) Moantrer que f{A 4
4) Soit # le cerct )Mau iriangle ABC & 9 son tinage per -
& " coupe la i (] E et F tel que E € |BC] .

% =F et f(B)=E .

la paralléle i (BK) passant par E el Ay la paralléle a (| CK ) passant

ontrer que K est le milieu de [AH] .
5) On suppose que B et C sont fizes et A est variable .

Cluel est Vensemble des points K lorsgque A varie ¢

(IR rl R e e s A R N Sy R R S R S R R R R
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Correction du devoir de spnthése N°f
wrme go of 202282023

EXERCICE N1
1) n) Fauz

Justification possible : :-: ~1x9 <0 alors aetec sont de signes opposés el comme
a <0 (daprés le tablean ) alora e>0.
b) Faux
Justification possible
o x* 42024 > 2024 Pour tout x réel non nul Alors 224 5 1

20z
2izo2e F42024
alors — T <=1 Alars Tz{u:g e ]-r: 0.
2 g e
« x*+2023 =2023 Alers 0< = <1 Alors -1 < . =0 &

T(— i) >0 dins (-SSR e (
e) aa* + bat +c>0 Alors a*€]-1;9] Ora*z0 Algzs 0 Alors
0<Val <V Alors 0 < |a| <3 Alors a € |-3:3] .
2)
s Txl=alx+1)(x—9)
e T(B)=3 Alors a(8 + 1)(8—9) =3 Alors =& Alorsa=-3=-3,
D'oi T{x]=—§{xf—ﬂ—9]!-lﬂ+fr+
EXERCICE N2
1) a) P(-1) = (-1)* + (-3 +(

P d'oi Pfx) est factorisablegpar 2
b) P(x) =2 +x* + x4 f‘:{;r\}’ x+1)=(x+1)(x*+1) .
c) P(x) = x* — 1 signifi 1) =(x—1)(x+1)

signifie (x +1)(x* {1 —Px+1) = 0 signifie (x+ 1) ((¥* +1) - (x-1) )
0 signifiex+1=0oux*+x+2=0

1=1 alors x* + 1 = 0 pour toul véel = .

Dot F est difinie sur I° .

2
b) Pour toul x ER" , on a : F(x) Yol V2

M2+l x
¢) F(x) =2 —x cette infgquation existe ssi x € R*

Dans R® on a

r“+r+l

F(x) = —x aigni_ﬁe“T‘+xen signifie 21> 0 ,

2
x
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s x*4+x+1=0,8=-3<0. x — P Yoo
o Sp=[0;+c] Z+x+1 + +
% - QoK
©+x+1 . =
I
3)a) xP(x)=x2(* + 2 +x+1)=2*+27+
X*+x
b) x P(x) = 2" + 2% + 2% + x = 2% + P(x) — 1 signifie ®

xt—1=xP(x) —=;E[,:}1= (x —1)P(x) x
¢) d=4-2+40-2=0 on a d est divigible par 11 alors 11 diyise
d) On a 100* + 2023 = 100* — 1 + 2024 = (100 — 1)P(100) (100) + 2024
On 11/99 alors 11,/{89P(100)) et comme 11/2024 (100)+2024) d'oi

11/(100* +2023) .

EXERCICE N8
1)a) d=3(3-240-2)=-3 on o -3+11=F§ alor reste la division enclidienne de

202320232023 par 11 est égal i s

b)

| d=u=7 |d+m =d+11 | D'aprés le tableaun les valeurs de chiffre
-7 4 . pour que le reste de la division

11| -6 5 euclidienne de Ventier 5130 pav 11 soil
a2|-5 & . égale 4 wn nombre poir sont 0,2,4,7,9 .
3| =% - ¥ ¢) p—1 divise p+11 alors il existe un
I B & entier naturel k lel que (p +11) = k(p—1)
3 I {"" 0 alors (p— 1)+ 12 =k(p —1) alors 12 =

6| -1 10 kp-1)-(p-D=(k-1)(p-1)

alors p—1 divise 12

i alors (p—1) E Dyz = (1:2:3: 4, 6;12] alors
ﬁ"-.{ 1
pE(2;,3;4,57 13} .
9 2\, 2
EXERCICEN'4
I)a)

bl on a I le symétrie de B par rapport 4 C
signifie C le milieu de [BI] signifie IB = 2IC
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signifie 2IC —IB = 0 signifie I le barycentre des points pondévés (C,2) et (B,-1) .
2) a) G le barycentre des points ponddérés (A,3) , (B,-1) el {C,2) signifie
3GA - GB +2GC=0 signifie (3—-1)G] +2GC=10
=D—I]ﬁrﬂr}iﬂﬂ[(ﬂﬂﬂ (#.-1)] L
signifie 2G] + 2GC = 0 signifie G] + GC = 0 sigmifie @ le miliew de [JC] .
b) On a : 3KA —2KB + 2KC = 3KA - KB - KB + ZKC
= (3 VK] + (2~ D)ET — |
= 2K] + KI =0
=0 énr K ls barycentre harycentre des points pondérds (C.2)

des painis :
pondéris (L1) et (1.2 el (B,—1)'
b

Dot K est le barycentre des pondérés (A,3). (B,-2) y«—

c) M €§ signific |3MA - 2MB + 2MC]| = 3 ||MB + M|
signifie [|(3 — 2 + 2)MK|| = 3 [|2MC]| sign

M € la médiatrice de |KC] .

d'of & est le médiatrice du segment [KC| .

3) a) F(M) = M’ signifie 3MA = 3MA + 208 — 20

signific 3M'A — 3MA = 2MB + 2CM

** Car J le barycentre des points
pondérés (A, 3) et (B,—1) et T le

i

une translation de vec
b)On a : 3KA +2
~2KB + 2KC si

fie AK = ;R signifie

E(BCIN &et fest une
ectelr EEE.
alor F(BO) N f(& )
E(BC)N &'
alors [(C) & [E; F)

« Ona: EEc|BC| alors CE et BC ont de sens contraires

* i f(C)=E alors CE =2BC

alors CE el BC sont colinéaires et de méme sens, (Absurde car CE et BC ont

de sens contraires)
par suite () = Ed'od [(C)=F
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Ona:BeE(BCIN & el fest une translation de vecleur ;—ﬁf
alors f(B) € [((BC)) N f(#)
alors [f(B) € (BC)n &
alors f(B) € [E; F)

» OnaB=C alors f(B) = f(C) alors f(B)# F par suite f(B)=E
b) On a (K} =(BK)n (CK) et [ est une translation de vecteur ;—H
alors (1)) = f((BK)) N £((CK)) = 8y 1 By= (H)
en effel

f(B)=E

. E€dy ¢ alors f((BK)) =44
(BK) // 8y
flC)=F

« Fed; ;alorsf((CK)) =4,
(CK) // Ay

D'ou f(K)=H

¥ On o [ est un translation

f4)= :] alorsAK= ®

0 -
KH alors K le milieu du t|AH] .
5) On o ABC un trianglggsoc Aa AB = AC alors lorsque le point A varie
il déerit la médialrice du s ! comme f{A)=K alors K déeril ln médiatrice
du segment [([BC]) = lors varie .
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