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" Année .S SOMME DE DEUX VEC

EXERCICE N°1
Soient A,B,C et D quatre points distincts du plan. tel que A , B et C non alignés

19/ Ecrire plus simplement chacun des vecteurs suivants :

AB+CA+BC : DA+AB-DC : AC—-AD-BC+CA+CD-DB
2°/ Construire les points E et F tels que :

AE =AB+AC et AF=AB—AC

Démontrer que B est le milieu du segment [EF]

EXERCICE N°2
Soit ABCD un parallélogramme. Placer les points I, E et A’

tels que I milieu de [BC] , AE = -i;!TC et A’ milieu de [AC].
1°/ Montrer que DE = éﬁ +§ﬁf et DI = %m +DC

2°/ Déduire que les points D, E et I sont alignés

3°/ Construire T et H tels que AT = 4AB et BH = 3BC

4°/ Montrer que (TH) // (BA”)

EXERCICE N°3
On considére un parallélogramme ABCD.

1°/ Montrer que AC + BD = 2BC et AC+ DB = 2AB
2°/ Soit E = BxC et F = C+D . Montrer que AE + AF = —:—R

EXERCICE N°4
ABCD un parallélogramme. Soient le point E tel que

AE =3AB+ADetle point F tel que BF = —AB — 2AD
1°/ Exprimer AC et EF en fonction de AB et AD

2°/ En déduire que les droites (EF) et (AC) sont paralleles
3°/a) Montrer que AF = —2AD

b) Construire alors les points E et F
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EXERCICE N°5
1°/Soit ABD un triangle. Construire le point C et F tels que

AC=AB+AD et  tgz(D)=F

2°/ Simplifier BA+DB ; FD+CD : AB+DC—AC-DB
3°/ Montrer que AC + BD = 2AD et AB + AD = AF + 2DC

_— =

4°/ Les droites (AC) et (BD) se coupent en O. Montrer que OA+0B+0C+0D=0

—

5°/ Soit I le milieu de [CD]. Construire le point E tel que IA+1B =IE.
Montrer que IE = 410
6°/ Soit (¢) le cercle de centre C et passant par I. Déterminer (¢) = t5z(()
7°/ (£) coupe [BC] en H et (£”) coupe [AD] en K.
Déterminer tgz([BC]) en déduire que t5z(H) = K

EXERCICE N° 6
Construire un triangle BCD rectangle en B tel que BD = 2 et BC =6
19/a) Placer le point A symétrique du point D par apport au point B, puis le point E
symétrique du point C par rapport au point B.
b) Démontrer que ACDE est un losange

2°/ Construire le point F tel que AF = DC. Montrer que A est le milieu du segment | EF]
3°/ Soit I le Point d’intersection des droites (CF) et (DE).

Montrer que C est le milieu du segment [IF].
4°/ Soient B’ et C” sont respectivement les milieux des segments [AC] et [AB].
Construire le point N tel que B'N = B'C’ + B'C
5°/ Démontrer que N est le milieu de [BC].
6°/ Démontrer que CB'+BCT+CN+BN=0

EXERCICE N°7

On donne un triangle ABC

1°/ Construire le point M image de C par la translation de vecteur AB et le point N
image de C par la translation de vecteur BA
2°/ Donner I’image de la droite ( AC ) par la translation de vecteur ~ AB ; justifier
3°/ a) Déterminer CM+CN en justifiant  b) En déduire que C est le milieu de [MN]
4°/ Construire le point E tel que AE =-2AB puis montrer que  AE = MN
5°/ a) Donner AB+AC puis BC+BA b) En déduire que AM + BN = AC + BC
6°/ Soit I le milieu de [CN] Ecrire AC + AN en fonction de Al
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1°/ 8 ABCD estun parallelooramme de centre O alors la somme OB + AD estégalea:
a) oc b) oD c) co

2°/ A, B, C et M sont quatre points du plan. Si MA=CB+MB alors:

a) A estle milieude [BC] b)B est le milieude [AC] c¢) C est le milieude [AB]

3°/ Dans la figure ci-contre ABCD est un carré.

ABCE et BCF sont deux triangles équilatéraux et O est le milieu de [BC]

3°/Lasomme EC+EB estégalea: A
a) EF b) EO ¢)BC

4°/Si u=0C+OE+OB+OF alors u estégalea
a) CB + EF b)0

EXERCICE N°2

Soit ABC est un triangle.

1°/ Construire le point D et J tel que AB + AC = AD

D

2°/a)1 est le point de [AC] tel que AI= %AC Montrer que Al = %IE

—_—

b) Construirele point Jde (AD) telque AJ = %-\_ﬁ
3°/a) Montrer que JB = -3]1
b) Endéduire queB. Jet] sontalignés

EEXERCICE N°3

Soit ABC un triangleet J=B=«C

1°/a) Construire lespointsI. D et E telque AC=2A1 ,BA=CDet JA+JD=IJE
b) Montrerque [A+IB+IC+ D=0
¢) En déduire 417 + JA + ID =0 et que les pointsI, J et E sont alignés

2°/ Soit H le symétrique de C par rapport a A. Montrer que A est le centre de gravité

du triangle BDH

EXERCICE N°4

Soit ABCD un parallélogramme

1°/ Construire les points E et F tels que AE = 51.].3. et AF= ZAC

2°/ Montrer que les vecteurs EF et BC sont colinéaires

3°/a) Construire le point M tel que AM = 2BC
b) Exprimer chacun des vecteurs BM et BF 2 1’aide de BA et BC
c¢) En déduire que les points B, M et F sont alignés
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EXERCICE N°5
ABC est un triangle.
1°/ Placer les points D, E et F tels que : AD = %A_ﬁ + %R' et BE = —%C_B'
et F est le milieu de |AC].
2°/ Exprimer, en justifiant, le vecteur AB en fonction de FE.
3°/ a) Exprimer le vecteur AE en fonction de AB et AC.
b) En déduire un réel k tel que AD = k AE
¢) Que peut-on alors conclure ?
4°/ a) Placer le point M tel que : MA — 3MB =0
b) Placer le point G symétrique de F par rapport a C.
Montrer que GA = %ﬁ puis que GD = ;Kﬁ
¢) En déduire la nature du quadrilatéere AMDG.
EXERCICE N°6

Soit ABC un triangle.

1°/ Construire le point D tel que CD=CA =

2°/ Soit E le point définie par CA+CB+CE =0.
Montrer que C est le milieu de [DE].

3°/ a) Construire le point I et J définis par CI=CA+CE et CJ=CE+CB.

b) Quelle est la nature du quadrilatére AETD ? justifier.

EXERCICE N°7

ABCD est parallélogramme.
1°/ Construire le point F tel que AF =AB+AC.
2°/ Montrer que C est le milieu du segment [DF].

3°/ La paralléle a (BD) passant par C coupe (AB) en G et (AD) en H. quelleest la
nature du quadrilatere HDGF ? justifier.

°/ Construire le point I telque AC+DC=CI . Montrerque t(F)
EXERCICE N°8
Soit ABC est un triangle et D =S4(C).

2°/ Montrerque : DN «DB =DC.
3°/ Construire K tel que t (A)=K. Montrerque C = M*Ket que t.(N)=K.
4)a)Construire le point Q tel que : CA~CM =AQ . Montrerque A=Q*K.

b) Montrerque: BM +AB =BK+CM et que QNKM est un parallélogramme
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EXERCICE N°9
On considére un segment [AB]

1°/a) Construire les points E et F tels que AE = %?B et tg(E)=F

b ) Montrer que AF = AE + AB
2°/ SoitI un point n’appartenant pas a la droite (AB)
a) Construirele point M telque IM =IE + IB
b) Montrerque IM =1A + IF
3°/ Construire les points N et P vérifiant N= tz(M) et P=S(M)
4°/ Les droites (AM) et (BN) se coupent en O et les droites (EN) et (FP) se coupent en
O’. Montrer que 0' = tz(0)
5°/ Soit (£) le cercle de centre O passant par M

a) Déterminer et construire le cercle (&) image de (&) par la translation de AE
b) Ladroite (AM) recoupe (£) en Q et la droite (EN) recoupe () enR.
Montrer que AE = QR
EXERCICE N°10

ABC est un triangle inscrit dans uncercle £ de centre O et K est le projeté orthogonal
de A sur(BC)
1°/a) Construire les points T et I tels que AT = IC et CI=2CO
b) On pose &= 20J. Montrerque t,(I)=A et t,((BI))= (AK)
2°/ Soit G le centre de gravité du triangle ABC et H le point tel que :
OH = 0A + OB + OC. Montrer que les points O, H et G sont alignés.
3°/a) Montrer que BH = 20J et construire H
b) Montrer que (BH) L (AC)
¢) Déduire que le point H est ['orthocentre du triangle ABC ?
4°/a) Construire le point N tel que JN =-3JG
b) Montrer que ABCN est un parallélogramme
EXERCICE N°11
Soit ABC un triangle
1°/ Construire le point D =t (B)
2°/ Aet A' les droites passant respectivement par B et D et perpendiculaires a (AC).
a) Déterminer D =t (4)
b) Acoupe(AC)en HetA' coupe (AC) en H'. Montreralors que t»(H)=H'.

3°/Soit £ le cercle de centre B et passant par A. Déterminer et construire {'= t (£ )

4°/a) Construire le point K tel que CA + CB = CK.
b) Montrerque B=K+*D
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EXERCICE N°12

Soit ABC un triangle, on désigne par O le milieu de [AC] etI le milieu de [BC].
1°/a) Construire le point D tel que BD =BA + BC
C-0D

2°/ Soit M = S; (A). Montrer que C est le milieu du segment [MD].
3%/ Soit E = S4(C).

a) Construire le point N tel que : AB-+AC=NA.

b) Montrer que le quadrilatérale CDNE est un parallélogramme
EXERCICE N°13

OAB est un triangle. C un point quelconque de segment [OA] et D un point quelconque
du segment [OB].
1°/a) Simplifier AB-AC+DC.

b) En déduireque DC+AB=DB+AC.
2°/ Construire les pointsE et F telsque t-(0)=E et t5(0)=F.
3°/ Soit M le point tel que OM = DC+ 3B OM =DC + AB.

a) Montrerque OM =FE.

b) Construire M.
4°/a) Construire le point n tel que ON = OE + OF.

b) Montrerque E=M*N.
EXERCICE N°14

OAB est un triangle isocéle de sommet principale O.
1 °/ Construire le point C tel que OC =0A - 0OB.

2°/ Soit D le symétrique de C par rapport a O , montrerque OA-0OB-0
3°/ Construire les pointsE et F telle que OA=DE et OC+BF =0.

a) Montrer que DF =OB.

b) Montrer que DO = DF + DE.
4°/a) Montrer que EF = AB.

b) En déduire que le quadrilatére ABFE est un rectangle de centre O.
EXERCICE N°15

Soit ABC un triangle tel que AB=5: AC=6. : et BC=4
1°/ Construire les point D et E images respective de A et C parla translationde BC
2°/ a) Déterminer les images de [AB] et [AC] par la translation de vecteur BC
b) Soit O le milieude [AB]et O'son image par la translationde vecteur BC.
Montrerque D ;: O et C sont alignés
3/a) Construirelecercle £ de centre A et de rayon r=2.5 etle cercle £ 'son image par
la translation de vecteur BC ; préciser son centre et son rayon
b) Montrerque O' £ '
4°/ Lecercle ({) coupe [AC] enM et (' coupe [DE] en N . Montrer que BC=MN
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EXERCICE N°16
1// Soit ABD un triangle

1°/ Construire les point C et F tels que AC = AB +AD et t (D) =F

2°a) Simplifier BA + BD: FD+ CD et AB+ DC- AC- DB
b) Montrerque AC + BD =2AD e AB+ AD = AF +2DC
3°/ Les droites (AC) et (BD) se coupent en O .montrer que OA + OB+ OC + 0D =0
4°/ Soit I le milieude [CD]
a) Construirele pointEtelque A + B = IE
b) Montrerque [E =410
II// Soit £ le cercle de centre £ et passant parI
1°/ Déterminer et construire le cercle &’ = 1 ()
2°/ Le cercle { coupe [BC] en H et le cercle (') coupe [AD] enK
a) Déterminer t ([BC])
b) Endéduire que t (H) =K
EXERCICE N°17

soit ABCD un parallélogramme de centre O.

1°/a) Construire les pointsE et F tels que AE=0B=-CF.
b) Montrerque O=E * F.

2°/ La droite (CF) coupe (AD) en G. Montrerque CG=ED.

4°/ Refaites le parallélogramme ABCD enposantI=A * DetJ=B*C.
Soit M un point de la droite (17).
a) Construire le point P tel que: MP=MA+MD.
b) Montrerque: MI=IP.
5°/ a) Construire le point R tel que : MR =MA < MB+MD .
b) Déterminer la position de M pour que Ret A soient confondus..
EXERCICE N°18
OAB est un triangle, C un point quelconque de segment[OA] et D un point quelconque
du segment [OB].
1°/a) Simplifier AB-AC+DC.
b) En déduire que DC+AB=DB < AC.
2°/ Construire lespointsE et F telsque t(0)=E et t(0)=F.
3°/ Soit M le point tel que OM =DC+ ABOM =DC + AB.
a) Montrer que OM=FE.
b) Construire M.
4°/a) Construire le point n tel que ON = OE + OF.
b) Montrer que E=M*N,
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EXERCICE N°19

soit ABCD un parallélogramme de centre O.

1°/a) Construire lespointsE et F tels que AE=-0B=-CF.
b) Montrerque O=E * F.

2°/ La droite (CF) coupe (AD) en G. Montrerque CG=BD.

4°/ Refaites le parallélogramme ABCD enposant[=A * D etJ=B *C. Soit M un
point de la droite (IT).

a) Construire le point P tel que : MP=MA+)MD.

b) Montrerque : MI=1P.
5)a) Construire le pointR telque :MR=MA+MB-+MD .

b) Déterminer la position de M pour que Ret A soient confondus.
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