LES EXERCICES

| 1

Exercice 1 : L’une des réponses est correcte la quelle : 1)cos BTH = a) E b) _E
2)3in———26ﬁ = a)sinE b) —sin£ c) cosE
5 S > 3

3) Soit ABC un triangle non rectangle .
a) lan(;l+z§'] =—tanC b) tan(,&-‘r-é):tan{f’ c) tan(;l+:§)zzr-tan(f'.

6) cos%j{-kcosg—: a) l b) 2003% c)0

7 £005x+ﬂsinx= a) cos[x+£) b) cos[x—f-] c) sin(x—EJ
2 2 4 4 4

8) Pour tout réel x; cos(2x)= a) 2cosx ; b) 2cos’x—1 ; «¢)1-2cos’x
Exercice 2: 1°/ Vérifier que pour tout réel x on a

a)( 1+ sinx + cos x }2=2( 1+ sinx)( L+oosx ) b)Sinc’x +cos’x + 3 sinx cos x = 1
2°/ Montrer que pour tout réel x on a : Cos’ X — cosx — 6 <0

Exercice 3 : Soit x ct y deux réels

1°/ Montrer que (sinx —siny ) (sinx+siny) = sin’x ceszy - sinzy cos’x .

2°/ Montrer que : ( cos x — cos y )* =( 1- cosx cosy) > — sin’x . sin’y.

583% Montrer que pour tout x€ /R f{Kﬂ‘} ona: CothX —cos’x = cotgzx X C08’X
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Exercice 4 :1°/ Soit xe IR , montrer les égalités suivantes :

* cosx+sinx=ﬁcos(x—%). L -vficos[3x+l—};:)—sin(3x+%]32c0{3x+%].

* —25in2£+ 3sinx+1 =2005(x—£}.
2 4

2) a) Montrer que sinx—cosx = /2 sin(x -%) .b) Montrer que : 1—-cosx —sinx = zﬁsiné g sin['—;- ——-E—)
3°/Montrer que : 2+ cos2x + V3sin2x = 4=cos’{x - %]

Exercice 5 :1)a) Montrer que pour tout x € R :cos2x —sin2x +1 = 2cos x(cos x —sin x)
b) Montrer que pour tout x € R :cos x —sin x = \Esin[x + %}

2)a) Montrer que pour tout x € :‘g’ﬁ[ . 2c082x

b4
. =1+t . b) En dédui tan| — |=2-4/3
4| cos2x—sin2x+1 LG D) A SRclulte: que an(lzj J—

Exercice N° 6 : Pour tout réel x ; on pose U(x) = sin (m:)-Zsin[gx}
1) a) Calculer U(1), U —-!-J } U(EJ et U2
3 2 3
b) Montrer que pour tout réel x et pour tout entier relatif k, on a : U(x+4k)=U(x)

2) a) Montrer que pour tout réel x, U(x)= —4sin(-§x]sin2 Gx)

b) Calculer alors les valeurs exactes desin [1—“} etcos[is’i] .€) En déduire que tan (%n] =241

Exercice 7 :Dans le plan muni d’un repére onhonorrné(O;T;:i) ,on désigne B
par C le cercle trigonométrique de centre O et par A ; B et C les points C

de {tels queﬁ =j : (fﬁ) = %E+2knet[i?66) = %+2kn X

famn

1) Déterminer les coordonnées cartésiennes des points A ; B et C.

2) Construire dans la figure ci-contre les points A
D et E de coordonnées cartésiennes respectives [cosi—n;sin 6—::-) et (cos% ;sin %J
3) a) Montrer que(OD;BO) = (BO;OE) +2km .b) En déduire que OD + OE est colinéaire A OB
¢) Montrer alors que OA + OB + OC + OE est colinéaire 4 OA
5) a) Montrer que OA +OB+0C+OE =0
b) Déduire que 1 +cos£+cosi5+cos§£+cosij~t- =0 et sinﬁﬂinﬂﬁ-sin-@ﬂins—n =0
5 5 3 VT § 5 5 5 5
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Exercice 8: 1°/ Démontrer les égalités suivantes :

tan x 2tan’ x tan’ 2x
stz > b) tan2x—tanx = I —= 5
1+tan’ x cos 2x 1+tan’x 2+tan’2x

a) sin2x =

2
2°/ a) Montrer que pour tout x€ /R ona cosx+cos(x+%]+cos(x-—7ﬁ] =0

b)En déduire la valeur de cos%+cos%+cosl;—ir

c) Montrer que : cos” x + cosz(x + 2—;—) + cos’[x —2—;—] s

Exercice 9 : 1°/ Soit xe IR , montrer les égalités suivantes :

* cosx+sinx:«f§cos[x—£ * 3 cos| 3x+ % |=sin 3x+£):chcrs(Sx+-;E :
4 12 12 4
* ﬁ251n1%+\ﬁsinx+l=2005[x--§-).

2°/ a) Montrer que sinx —cosx = ﬁsin(x - %)

b)Montrer que : 1-cosx—sinx = 32 sin% . sin(% —-E—]

3°/Montrer que : 2+ cos 2x + v/3 sin 2x = 4-::052(1: ~-§~]

Exercice 10 : 1) Montrer que cos—;-r- ' cos—2£ cos = o

7 8
2) a/ Montrer que pour tout réel x on a : sin® x + cos® x = % cos 4x + %
b/ Calculer la somme suivante :

A =cos* J|r+*.:os‘s[x-lu?—lﬁr-]#-(:{.15‘5'[J\:+12é£)ﬂ:()5;""[;:4--:%[—}‘-':0'5"[Jt+4?'7?]-I—lc:osei [x+5?”]

Exercice 11 : Pour tout x, on pose f(x)=cos2x~3cosx +2

1) a) Vérifier que pour tout réel x, on a : (cos x +sin x)z =l+sin2x C
b) En déduire la valeur exacte de COS =+ sin )

1212 N~V
¢) Montrer alors que f[l—lE}» f[?—ﬂ - f(i{t-]— fl = |= 36 ©\ )

12 12 12 12 P

2) Vérifier que pour tout réel x on a : f (x) =2cos? x —3cos x +1 v
Exercice 12 :Sur le parchemin ci-dessous ne figurent qu'un carré, 6
3 segments et 3 indications de longueur : PD=2, PA=4, 4

PB=6.Déterminer I'angle(DPA) , de sommet P.
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