Calcul dans IR et Calcul Vectoriel

Lycée Pilote Kebili Série d’exercices

M" Ammar Bouajila |Classe : 2°™ sciences | Série n°12

Exercice n”l_les questions sont indépendantes

1%a) Soit x un reéel. Montrer que si x* =1 alors x= 1.
b) Soient a et b sont deux réels positifstelsque & =+3 +J2 et b® =43 -2.

1 I 1
a+1 bad

i) Montrer queab= 1. ii) En déduire la valeur de
27 Soit x et y deux reéels tel que-1<x<3el -83<y<5, Encadrer x*+y* +4x+By.
39) Soit x un réel strictement positif tel que x* +i2=? .
X

Déterminer lavaleur dex +— , En déduire la valeur i:le'_w T
b

4° Soit n un entier naturel non nul.
.1
a)Montrer que 14243 +...+ = "["2* ).

b) Calculer alors 14 8+5+...+2023.
c) Montrer que 1+3+5+...+2n+1est un carre parfail.

5° Soit x et y deux reels tel gue x +y=1.Montrer que xyﬂl

67/ Soit x et y deux reels strictement positifs,

2 2
a) Montrer que 3+_’L+ ‘Fﬁ ;_,2( y}
!‘l'r W ¥y X

b) Montrer qua{x+y}|l+~—]::4.En dMuirequel-+l+lz S + 2 )
X Yy Z X+¥y y+4Z X+2

¢) Montrer que

d) Montrer que

e) Montrer que pour tous réels x &t y strictement positifs, on a; - ¥ A l.

x'eyt ey’ Xy
O L 1
R TSR IS I e
b) Calculer alorslasomme S ! o) i 1 .
) 2:y2 3223 avEeadd 10098 + 99./100

7°%a) Montrer que pour tout réel x> 0, ona:
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Exercicen®?2
19%a) Résoudre dans E |'équation (E): Vx+3+1=+2-x .
b)Résoudre dans E I'inéquation (I): WA 3x+ 1.
2°a) Montrer que pour tout réel x, (x—1)2(4x+1) = 4x°— 7x®+ 2x + 1.
b) Résoudredans R I'inéquation 4x®+ 1 < 7x®— 2x.
c) Montrer que pour tout x de[0,2],on a xv2 — x < ==
3°a) Etudier le signe de (x3+ x).

b) Résoudre dans R I'inéguation v/ x2 + x > %-1- 1.

Exercicen®3

Dans La figure ci-dessous: ABCD est un parallélogramme de centre O. On

désigne par G lecentrede gravité du triangle ABC et | le milieu de [AB]

19 Construire le point G et le point K tel que CK =-%D—C

2° Soit H le point tel que HA + _C

a) Montrer que HA +HB + HC =3HG. edmreque H est le milieu du
segment [DG]

b) En déduireque H est le centre de gravité de ADC
3%a)Montrer queHA + HB = 2HI et que CH+3DH = 4KH
b)En déduire queles points |, H et K sont alignés
4°/0On considére lerepére R= (I ;10 ;IB)
a) Déterminer dans |le repére R les coordonnées des points C, D et montrer

que G a pour coordonnées (11,'%)'

b) Soit le point M(x, x-1) ou x est un réel. Déterminer x pour que M
appartienne a la droite (CQ).
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I Exercice 1

1. Simplifier les expressions suivantes :

A=+32+3J18-5J72
B=4/80-3420-245
G=J4_B—HJ2_?+ﬁJ‘E

Jas Jiz8
D-ﬁxﬁ—de—+$—
JL'-.'—E+J12_B
y2. 2

F:(\"rl_'i+ Jﬁ]z —(EM—EE)‘E
(0-15) o 26

2. Ecrire les nombres suivants sans radicaux au
dénominateur :

E=352 -5,108 +

po V62 g 2-V5
F-JE—\E _J§+2
1 B

~ 1
“HrE-w "

| Exercice2: |
suivn§ de

Ecrire les
res x=~.|'1'?+12-4"§ et

a+byc
<L l'inverse de y.

fy et P=x-y
52 et P2

nombres

V7+2410 5 v21-
JB+2J15

1. Soit nun entier naturel non nul. Montrer gue
1 1 1

n n+l n{n+l)

2. Simplifier alors 'expression

1 1 1 1
+ + F rriners o m——————
1x2 2x3 3x4 2017=2018

l Exercice 5

L. Développer les expressions

~27+(3 rh}(sxz +6x+ 1!]]

X —12x+9+(2x —3}(::z +4)
. Factoriser AetB

2. Montrer que £=x-1
B x+1

. Exercice [

. Onconsidére les réels

A=y8-2J15 -8+ 2J15 etB=+7+4/3 .

1. a. Calculer A? et déduire une expression
simple de A.
b. Prouver que A+ 2B est un entier.

2. Soitx un réel de l'intervalle |1 ; 3]
a. Simplifier l'expression
E=x[x—1|+5[x-3| .
b. En déduire que E 2 6.

II. 1. Soitxun réel, factoriser I'expression
A=(x+1)P3-x3-1.
2. En déduire la valeur de I'expression
S=1x242x34+3x4+ . +98x994+99x100
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& Exercice n°l( Spoints)
1- Soitx=y7 — 4y3 .v=\-’?+4ﬁf3' et A=x-y
a) Calculer A*

b) Déduire la valeur exacte de A
2- Maontrer que :

T e —

ninsl) m A+l

1 1 1
b- calculer la sommer=+ = ——t = b ——0 el

& Exercice n°2(4 points)

Résoudre dans IR

':'TT=U 5 ::_2151; Vi+tx<2-x o |xe2] =2 3x42|
© Exercice N'1:7gts

1%} Résoudre dons IR les équations suvantes

g) 34 +dx-43:0 bl x-Re+tl=0 o) VZ-(3ev2)xed=0
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