SUITES GEOMETRIQUES 2:me Sciences

Exercice 1

Soit (U,,) une suite géométrique définie sur N tel que Uz = 24 et Ug = 768

1) Décomposer 32 en produit de facteurs premiers.
2) a) Déterminer la raison g de cette suite.
b) Déterminer le premier terme U, de cette suite
3) a) Exprimer U,, en fonction de n
b) Calculer S=Uy+U; + U, + -+ Ug
Exercice 2
Soit (U,,) 1a suite définie par: Uy =0 et U,y =4U, +9
1) a) Calculer U;, U, et Uj
b) Montrer que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2) On pose pour tout entier naturel n,V, = U, + 3
a) Montrer que V,,,; = 4U, + 12
b) En déduire que V est une suite géométrique de raison 4.
¢) Exprimer alors V,, puis U,, en fonction de n.
3) Onpose S=Vo+ Vi +Vo++V, et+8 =Ug+ Uy +Us ++ U,
a) Montrer que S = 4" — 1
b) En déduire S’
Exercice 3
Upg=1

1 vneN
Uﬂ+1:£Uﬂ,+1

1) Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : {

a) Calculer U et U,

b) Montrer que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2) Soit la suite (V,,) définie sur Npar: V,=U, —2

a) Calculer Vg et Vy

b) Montrer.que (V) est une suite géométrique de raison q = é

¢) Exprimer V,, puis U,, en fonction de n

Exercice 4

Soit la suite réelle (U,,) définie sur Npar: Uy =1etpourtoutne N, U, ., =2U, + 2

1) a)Calculer U et U,

b) Montrer que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2). Soit la suite (V,,) définie sur Npar: V, = U, + 2
a) Calculer Vet V,
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b) Montrer que pour toutn € Nona: V, ., =2V,
¢) En déduire que la suite (V,,) est suite géométrique dont on déterminera la raison et le premier
terme
3) a) Exprimer V,, en fonction de n
b) En déduire U, en fonction de n3
4) a)Calculer S, =Vy+V, +V,+ +V,
b) En déduire S= Uy + U+ U, + -+ U,

Exercice 5
Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : {

1) a) Calculer U, et U,
b) En déduire que la suite (U,) n’est ni arithmétique ni géométrique.

2) Soit la suite réelle (V,,) définie sur Npar:V, = g";;
n

a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera la raison et le premier terme.
b) Calculer U,, en fonction de n

c) Calculer S, = Vo +V{+ Vo + -+ V¥,

3) Soit la suite (W,,) définie sur N par: W, = _u_is
3

a) Montrer queVn € N ona: W,+1=V,

-4 -4 -4 -4
¢) Calculer Ugr3 + Uir3 + Up13 P el o U, +3

Exercice 6
) ) Uy=1
1) Soit U la suite réelle définie-sur Apar : {Un+1 _ m pour tout vn € N
a) Calculer U, et U,

b) En déduire que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
2) On pose pour tout n.€ N, V,, = U2 +§

a) Montrer que V est une suite géométrique de raison 4

b) Exprimer ¥, puis U,, en fonction de n.
3) a)Calculer S =Vy+V +V,+ -4V,

b) En déduire S’ = U5 + U + U5 + - + U2
Exercice.]

U0=—3

Bl 4y e

Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : {
1) a)Calculer U et U,
b) En déduire que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.

2) Soit la suite (V) définie sur Npar:V, =U, + 4
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a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera la raison et le premier terme.
b) Exprimer V,, puis U,, en fonction de n.
3) a)Calculer S,,;1 =Vo+Vi+Vo+-+V,
b) Calculer T, =Ug+ Ui+ U+ +U,
4) Soit la suite (W,,) définie sur Npar: W, =V, +3n—-3 - 3"
Calculer P, s =W+ W+ W3+ -4+ W,

Exercice 8

Soit la suite réelle (U,,) définie sur Npar: Uy =0 et Uy, q = E UZ + 2 pour tout vn € N

1) Calculer Uy et U,

2) Soit la suite (V,,) définie sur N par:V, = U2 — 4
a) Montrer que (V) est une suite géométrique dont on précisera le premier terme et la raison
b) Déterminer V,, en fonction de n et en déduire U,,, en fonction de n

¢) Calculer la somme S = U5 + U3 + -+ + U%

W, =4
3) Soit la suite W définie sur N par : [ L
) PA W (W = 4

Exprimer W, en fonction de n
Exercice 9

Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : U,y = % et Uy = % pour tout vn € N

1) a) Calculer U et U,
b) En déduire que la suite (U,,) n’est pas arithmétique.
2) Soit la suite (V,,) définie sur Nopar : V,, = 2=

a) Montrer que la suite (V};) est une suite arithmétique dont on déterminera la raison et le premier
terme.

b) Exprimer V,, en fonction de n

¢) En déduire que pour toutn e Nona: U, = zni_+z

3) Ondonne S, =V; +V,++V, ouneN"

et §'=(V3~Vi)+ (VE-V3)+ -+ (V3 —V37) + (Vieo — V5o)
a) Montreér que S,, = n* +4n
b) Déterminer la valeur de n pour que S,, = 10400
¢) Déduire que S’ = 20800

Exercice 10

UQ:—I

_4U,+3  vneN

Soit la suite réelle (U,,) définie sur N par : { U
n+1 =

1) a) Calculer U, et U,

b) En déduire que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.
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2) Soit la suite (V,,) définie sur N par : V,, = ﬁ
n

a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique dont on précisera le premier terme et la raison.
b) Calculer V,, en fonction de n.
¢) En déduire U,, en fonction de n.

3) Sofit S, =Vo+Vy+V,+-+V,

n+1
Montrer que §,, = E(G) - 1)

Exercice 11

n-2

On considére la suite (U,,) définie sur N* par: Uy = ; et Uyeq = iU,l + ; pour tout vn € N

n(n+1)(n+2
1) a) Calculer U, et U;

b) En déduire que la suite (U,,) n’est ni arithmétique ni géométrique.

2

2) Soit la suite (V,,) définie sur N* par : V;, = Uy, — 7o

a) Calculer V4
b) Montrer que la suite (V,,)est une suite géométrique de raison g = —;:

¢) Déterminer V, en fonction de n et en déduire U,,, en fonction de n

11
nn+1l) ~ n n+l

3) a) Vérifier que pour toutn € N* on a:

b) Calculer en fonctionden, S, =V; +V, +Vz +---+V,
¢) En déduire que S, = U, + U, 4+ Uz + -+ U,
d) Montrer que pour toutn € N*ena:S, <3

Exercice 12

UO =
On considére la suite (U,,) définie sur N par : 3u,,
nt1 =

W=

T 1420,

On suppose que pour tout entier naturel n,ona: 0<U,<1

1) a) Veérifier que pourtoutn € Nyona:U, , — U, = %
n

b) En déduire que pour tout n € N,ona: U,q > U,
1-U,

2) soit la suite (V;,) définie sur N par: V,, = I

. r r - - 1
a) Montrer que (V,,) est une suite géométrique de raison q = 3

b) Calculer V, puis exprimer V,, en fonction de n
3”
SiaE
U,-1

3) .a)Montrer que pour toutn € N,ona: 1+ 2U, = -U“—l
n+1—

¢) En'deduire que pour toutn € Nyona: U, =

b) En déduire que (1 +2Uy) X (1 +2Uy) X (1 +2U,) X ..x (1 +2U,) = g + 3%
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