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TRANSLATION

Dans la figure ci-jointe on a considere un triangle ABC équilateral de coté 4, D le barycentre des points
pondeérés (A,-2) et C(,5), E = za(D) et F= E{C)'

W W@ Déterminer I@((CD)) et tﬁ(( CA)).
It Montrer que les points B, E et F sont alignés.
\z Soit Papplication :

[P — P
—_— = =
M —s M’ telle que : AM’ = DM + DB - 5DC.

Montrer que f est la translation de vecteur K-’B

Iz La parallele a (AB) passant par C coupe (BE) en G. Montrer que F est le barycentre des B et G
affectés a des coefficients a déterminer.

W& Soit € le cercle de centre C et passant par A. Déterminer et construire le cercle ¢ image de € par

f-

Soit ABCD un parallelogramme tel que le triangle ADC est rectangle en A. I et J les milieux respectifs
de [AD] et [BC] et le point E ABEC est un parallelogramme. On désigne par 7 le cercle de centre I et de

rayon Al ¢ la translation de vecteur AB.
W Déterminer £(A) et £(D) en déduire ¢(I).

iz Déterminer et construire le cercle ¢”

image de ¢ par t.
i3 La droite (AB) recoupe le cercle ¢ en A’ et ¢” en B'. Montrer que {(A’) =B'.
& Déterminer 'image de la droite (AC) par ¢.

i5 En déduire la position relative de la droite (BE) et ¢”.
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Soit OAB un tr:angle équilateral et € le cerele de centre O et passant par A. On désigne par I le point

défini par : Al E

" Y@ Montrer que I est le baryeentre des points pondérés (A,1) et (B,-3).
Iv  Faire une figure.

le Déterminer et construire ensemble I des points M tels que m B_ﬁ soit colinéaire au vecteur

BO.

iz Soit application :
ey
M — M’ telle que : 2MM’ = MA - 3MB + 2MO.

@ Montrer que f est la translation de vecteur 13
t6  Construire O’ = f(O) puis ¢’ = (7).
13 Soit A la paralalllele a (AB) pa.ssa,nt par O. A coupe ¢ en D et E tel que D € [OE].
\@ Montrer que f((AB)) =
te  Montrer que f(B) =D et f(A) =E

fe Soit H le projeté orthogonal de O sur (AB) et H' le projeté orthogonal de O’ sur (DE). Montrer
que OH = O'H'.

Soit ABC un triangle équilatéral . I est le milieu de [AB] et J le milieu de [BC] .
: —_— —
. Vérifier que CA +CB = 2CI
\z  Soit f une application du plan dans lui-méme qui a tout point M associe le point M’ tel que :

MM = MA + MB - 2MC.

@ Déterminer f(C).
te  Montrer que f est une translation de vecteur ct.
le  Montrer que f((AC)) = (I]).
i3 Soit A la droite perpendiculaire & (AB) menée de A coupant (IJ) en D,
\@ Monfrer que f((AD)) = (AD).
iv  Déduire f(A).

¢ et ¢ sont deux cercles sécants en A et B de méme rayon de centres respeetlfs Oet O'. On pose I le milieu
de [OO']. Soit Papplication : f: P — P; M +— M'tel que _M; = —3MO + oMl
W Y@ Montrer que f est une translation.
te Justifier que f(%) =
iz Soit C le point diamétralement opposé a A. La droite (CB) recoupe le cercle ¢ en C.
\a Montrer que f(C) =
it Trouver f(B).
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I3 On pose f(A) = E. Montrer que O’ est le milieu de [ BE] puis placer E.
& Soit M un point du cercle ¢"\{A,C} et ] le milieu de [AM]. On pose K = f(]). Sur quelle ligne fixe
varie le point K?

Soit ABC un friangle, I le barycentre de (B,1) et (C,2).

v W@ Construire le point I.

is  Montrer que C est le barycentre des points B et I affectés des coefficients a préciser.

2, Soit application :
t:P— P
M+— M’ teﬂeque:BW—E—Qﬁ:ﬁ).

iz Montrer que ¢ est une translation, Caractériser la.
@ \a Construire D = {(B).

It Déterminer et construire A = {(BC).
Iz La droite (AI) coupe la droite A en J, Montrer que I est le milieu de [A]].
ke Soit E le barycentre des points pondéres (J,3) et (D,~1). Montrer que ¢(C) = E.

—
=

7 Soit Pensemble ¢ = [M € 7 tel que ||N_II) - ﬁH = —i;"erﬂﬁm :

@ Déterminer 4.
I Déterminer et construire ¢ =t (¢).
le DMontrer que] € €.

ABC est un triangle rectangle en A, on désigne par O le milieu de [BC]. Soient E le barycentre des points
pondérés (A,3) et (B,1) et F le barycentre des points pondérés (A,3) et (C,-1).

W ta Construire E et F.

te  les droites (CE) et (BF) se coupent en G. Montrer que G est le barycentre des points pondérés
(A.3), (B.1) et (C.-1). ¢) Montrer que (AG) || (BC).

— —_— — —
\z. Soit Papplication f : P — P;M +— M’tel que 3M'A = 3MA - MB +MC.
Montrer que f est une translation dont on déterminera le vecteur.
Iz Soit ¢ le cercle de diametre [BC].
\@ Construire son image €7 par f .
\v  Montrer que G appartient a ¢ .

Le cercle 47 coupe la droite (BC) en B et C' (C € [BC]). La parallele D; a (CE) issue de C et la
parallele Dy & (BF) issue de B’ se coupent en G'.

\@ Déterminer f((CE)) et £((BF)).
iv  Montrer que G est le milieu de [AG']
le  On suppose que B et C sont fixes et que A varie. Sur quelle ligne fixe se déplace le point G’ ?
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it Les droites (OA) et (CI) se coupent en G. Montrer que G est le baryeentre de (F,1) et (E,2)
W Soit C le cercle circonserit au triangle ABC et C’ son image par f.

t@ Déterminer et construire C’.

8 Montrer que F e C.

le La perpendiculaire a (OA) passant par O recoupe C’ en H. Montrer que f(F) =
Iz Soit E" le projeté orthogonal de F sur (BC). Montrer que E' = f(E).

Soit ABC un triangle rectangle en A tel que BC = 2AB. On désigne par O et I les milieux respactifs de
[BC] et de [AB].
i Construire E le barycentre des points pondérés (B,3) et (C,1).
\z Soit Papplication
[P — P
_— — — —
M +— M’ telle que : EM’ = BC + OM + OE.
—
Montrer que f est la translation de vecteur BO.
I3 @ Soit F 'image de A par f. Montrer que F est le barycentre de (A,1), (E,2) et (B,-2).

U @@ Déterminer les images des droites (IK) et (EL) par tﬁ
I Montrer que tﬁ(T) =F

\z \a Montrer que ﬁ = 3TS.
iv En déduire que les points F, T et S sont alignes.

Soit 4 un cercle de centre O et A un point de €. On note I le milieu de [OA]. Soit A la médiatrice d
segment [OA], A coupe le cercle € en B et F. Soit A’ la droite passant par A et perpendiculaire a (AO).

U Justifier que A" = tﬁim}

iz soit Papplication :

[P — P
M s M telle que : SMM’ = OA + 2IM’ + 2MA.
@ Montrer que f est la translation de vecteur 20A
ux

Soit [JKL un parallelogramme et E le milieu de [IJ]. La paralléle a (IK) passant par J et la parallele a (EL)
passant par K se coupent en F. Soit {T} = (IK) N (EL) et {S} = (JL) N (EK).

fe On donne ¥’ = f (%) et O le centre de ¢”. Montrer que A’ est une tangente commune a
cercles € et €.

I3 Soit C le symétrique de F par rapport au point O et B’ = f(B).

\a  Montrer que les points C, B et B” sont alignés.
ie Ladroite (BB') recoupe le cercle € en C'. Montrer que f(C) =

& Soient D= t—»(C) et E = & (D) Montrer que F = t—:(E)
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Soit ABC un triangle rectangle en A tel que BC = 2AB. On désigne par O et I les milieux respectifs de
[BC] et [AB].

i Construire le point E barycentre des points pondérés (B,3) et (C,1).
\z Soit Papplication :

[P — P
—_— = — —
M +— M’ telle que : EM’ = BC + OM + OE.

Montrer que f est la translation de vecteur BO.

I3 \@ Soit F I'image de A par f. Montrer que F est le barycentre des points pondérés (A, 1), (E.2) et
(B.-2).

t6  Les droites (OA) et (CI) se coupent en G. Montrer que G est le barycentre de (F,1) et (E,2).
W& Soit € le cercle circonserit au triangle ABC et €” son image par f.

\@ Déterminer et construire ¢,

te  Montrer que F € 7.

le La perpendiculaire a (OA) passant par O recoupe ¢’ en H. Montrer que f(F) = H.
Is Soit E’ le projeté orthogonal de F sur (BC). Montrer que E" = f(E).

e Soit T = {Me 2 tel que 2|MF + 2M'E - 2M'C|| = |[MC+ MB|| ot M’ = (M),

\@ Vérifierque AeT,

It Déterminer I'.

On donne un triangle ABC rectangle et isocele en A soient I le milieu de [BC], J le milieu de [AC] et Kle
milieu de [IB]. On désigne par ¢ le cercle circonscrit au triangle ABC.
Soit Papplication
0P — P
M +— M telle que M est le barycentre des points pondérés (J,2), (I.-2) et (M',1).

i Montrer que ¢ est la translation de vecteur AB.
1z \a Construire le point E = £(I).

It Déterminer et construirve ¢’ = {(%).
Iz Soit le point F tel que EF= —%ﬁ

@ Montrer que F = £(K).

It Déterminer I'image de (BC) par ¢.

\w La droite (EF) coupe ¢ en deux points M et N avee M € [FE).
Montrer que ¢(C) = M.

N
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